SECCION ACADEMICA DE CALCULO Y GEOMETRIA ANALITICA
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SERIE “CURVAS EN EL ESPACIO”

Obtener una ecuacién vectorial de la curva que se obtiene por el
desplazamiento de un punto tal que su abscisa es -5 mientras que su cota
es el triple de la tangente de su ordenada.

Sea la parabola C, una de cuyas ecuaciones vectoriales es:

_p(t)=5i+%j+(—2t2+24t—68)k

Determinar:

a) unas ecuaciones cartesianas de dicha parabola;

b) las coordenadas cartesianas del vértice de la curva, y

c) para qué valor del parametro t se obtienen las coordenadas del vértice.

Determinar si las ecuaciones paramétricas:
X=t(t+2)
y=2(t+1) t>-1
z=0

y la ecuacién polar: r(l—cos(9)) =2; —z<6<0 representan el mismo lugar
geomeétrico.

Obtener una ecuacion vectorial de la curva que tiene por abscisa a -7,
mientras que su ordenada es el doble del coseno de su cota.

Sea la curva C representada por la ecuacion vectorial:
p(t) =3i+(4cost+3)j —(4sent+2)k

a) Determinar sus ecuaciones cartesianas.
b) Identificar la curva.
c) Trazar su grafica.
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Sean las curvas C, yC, que son representadas por las ecuaciones
vectoriales:

C.:p=(M+2)i+(/1+m?)]j
(1 . )
Cfp_(mxﬁ+?}+@%ﬁ”

a) Determinar si C, y C, representan el mismo lugar geomeétrico.
b) Determinar una ecuacion polar de la curva C1.

Sea la curva C, una de cuyas ecuaciones vectoriales es:

r=1+t)i + (—1J_rx/2—t)j
Determinar:

a) sus intersecciones con los ejes coordenados Xy Y;
b) una ecuacién polar de la curva.

Sea la curva C, unas de cuyas ecuaciones parameétricas son:

X__3csc9——3
csco
3
Ciiy=——-1
y secd
z=0

Determinar unas ecuaciones cartesianas de la curva. Identificarla y trazar
su grafica.

Determinar las ecuaciones cartesianas de cada una de las curvas
representadas a continuacion. Identificarlas.
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x=2sect-1
a) C:iy=tant+2
z=0

b)C:p=ti+ (12t —t* =27 + 2)
c) C:p=(-4+-/1+1?)i+tj

x:i+4
tan @

C:iy=4cot’0-1

d) 0

X=1-2cos’t
e) C:qy=sin2t
z=0

10. Determinar las ecuaciones cartesianas de la curva representada por las
ecuaciones parametricas:

11. Sea la curva C representada por la ecuacion vectorial:

— ( -16 send-1 j
p= , ,0
send -1 4
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Determinar:

a) Una ecuacion polar de la curva C.

b) Las intersecciones de la curva C con los ejes coordenados X e Y.

¢) Unas coordenadas polares de los puntos que pertenecen a la curva C y
gue estan mas proximos al polo.

Trazar la grafica de la curva.

12. Sea el segmento de curva C, una de cuyas ecuaciones vectoriales es:
— i 1.,).
p=0)i+| =t |]; 0<t<?2
2
Representar por medio de una ecuacion polar al segmento de curva C.
13. Sea la curva C representada en forma paramétrica por

X=—\/1+t2
y=t

C: t>0

a) Obtener una ecuacion polar que represente el mismo lugar geométrico
gue la curva C.
b) Trazar la grafica de dicha curva.
14. Para la curva de ecuaciones:
x=0
— y2 =9
determinar unas ecuaciones parameétricas y una ecuacion vectorial.

Identificar y graficar la curva.

15. Determinar unas ecuaciones paramétricas de la curva:

2 2 2
C:{X +y +2°=25
Xx=4

Identificar la curva y bosquejar su gréfica.
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16. Sea la curva C en el plano XY representada por las ecuaciones
paramétricas
X = cost
C: .
y =sin 2t
Determinar la ecuacion cartesiana y una ecuacion polar de la curva C.
17. Sean las curvas C, y C, representadas por las ecuaciones:
X =2cost
C: parat e (z,2rx]
y=2sent
C,ir=2 —360° <4 <-180°
Determinar si representan el mismo lugar geométrico.
a) En caso de que no lo representen, obtener las coordenadas cartesianas
de sus puntos en comun.
b) En caso de que si representen el mismo lugar geométrico, obtener su
ecuacion cartesiana.
18.

Obtener el intervalo parametrico y el conjunto de valores de X, el de Y y el
de Z para los puntos de la curva:

1
X=——
Jt—4
3
Ciqy=—-—-1
y Jt—4
Z=+\/25—t2
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19. Determinar unas ecuaciones paramétricas y una ecuacion vectorial de la
elipse con centro en el punto C (-2, 1, 5), semieje menor de longitud 3 y
paralelo al eje de las abscisas, y semieje mayor de longitud 4 y paralelo al
eje de las cotas.

20. Sealacurva C, una de cuyas ecuaciones vectoriales es:
— 6 T
p=|cos28,——,0 —<0<r
secd 2

Determinar unas ecuaciones paramétricas asi como unas ecuaciones
cartesianas de la curva. También, identificarla y trazar su grafica.

21. Sealacurva C:r=acost i+asent j+3k
Identificar la curva.

22. Determinar unas ecuaciones cartesianas de la curva

C:pit)=(1-t)j+(@—-2t+t*)k para 0<t<2

23. Obtener una ecuacioén vectorial de la curva:



